S12 ¢ Dominios planos e condi¢does em variavel complexa

Na figura esta representada uma regiao do plano
complexo.

O ponto A tem coordenadas (2,—1)

Qual das condicoes seguintes define em C, conjunto
dos numeros complexos, a regiao sombreada,
incluindo a fronteira?

(A)|z—1|>|z—(2—i) A Re(z)<2 A Im(z)>-1
(8)|z—1/<|z—(2—i)| ARe(2)<2 Alm(z)=-1
(C)|z+1|<|z—(2+i) A Re(2)<2 A lm(z)=-1
(D) |z-1|<|z—(2-i)| A Im(2)<2 A Re(z)2-1
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Seja C o conjunto dos numeros complexos; i designa a unidade imaginaria.

Seja B a regido do plano complexo definida pela condicdo
2|<2 ARe(2)20 A |z-1|<|z—]
Represente graficamente B e determine a sua area.
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Sejam z=re"” e z, =a+bi

Semirreta com origem em O
e gue forma um angulo de
amplitude @ com o semieixo
real positivo.

Semirreta com origem no
afixo de z, e que forma um

angulo de amplitude @ com
0 semieixo real positivo.

Angulo com vértice no afixo de
Z, definido por semirretas que
formam com o semieixo
positivo real angulos de

amplitudes o e &
respetivamente

Arg(z)=06

Arg(z—z,)=6

a<Arg(z-z,)<0
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Na figura ao lado, estdo representadas, no plano complexo, duas semirretas OA e OB e uma

circunferéncia de centro C e raio BC.

Sabe-se que:

® O é a origem do referencial;

zﬁ .
+2i;
2\/_

® o ponto B é o afixo do complexo — ——+ 2i;

3

® o ponto A é o afixo do complexo

® o ponto C é o afixo do complexo 2/;

Considere como Arg(z) a determinacao que pertence ao intervalo ]—71,72']

Im(z),

Qual das condicdes seguintes define a regiao sombreada, excluindo a fronteira?



(A) ‘z—2i‘<% A
(B) ‘z—Zi‘<% A

(C) \z—2i\>$ A

(D) ‘z—Zi‘ >¥ A —<Arg(z)
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No plano complexo, o afixo de z, € um dos cinco vertices do

Em C, conjunto dos nimeros complexos, seja Z, =2€e

pentagono regular representado na figura. Este pentagono esta

inscrito numa circunferéncia centrada na origem do referencial.

Defina, por meio de uma condicao em C, a regiao sombreada,
excluindo a fronteira.

Como o pentagono é regular, os arcos de circunferéncia

compreendidos entre dois vértices consecutivos sao iguais. Cada um deles tem, portanto,
_ _ 27
amplitude igual a —.
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€ 0 ponto A - Unico vértice do pentagono gue se encontra

(5%, 05

Por outro lado, o afixo de 2e
no primeiro quadrante.

Assim o niumero complexo cujo afixo é o ponto B é 2e



R: [2] <2 A %<Arg(z)<111—57z



Na figura esta representada, no plano
complexo, uma circunferéncia de centro

C eraio OC.Sabe-se que:

® (0é a origem do referencial;

® o ponto C é o afixo do complexo
—2+2i;

® os pontos A, B, D e E s3o afixos dos
complexos —2; 2i, —4e—-4+4i,
respetivamente.

Defina a regiao sombreada incluindo a fronteira.

z+2-2i|<2V2 A [%SArg(z+4)£7z v ‘z‘£‘2+2—2iq

z+2-2i|<242 A [_z—ESArg(ZJrZ)S% v Re(z)£—4}



Em C, conjunto dos numeros complexos, seja Z, = -1+
~ 2 e
Resolva, em C, a equagdo z° +z,xZ =0.

22 +2,xZ2=0

Seja z = e . ii-Z-0
[')(20) 7'=-2,x7 < PZE'(M)=\/5pe( * j =
ZZZIOZEI
» o pr-2p=0 A 20=-""_0+2x, keZ
E:pe’(_) 4
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Para p =0 temos a solugdo z=0
(o
Fazendo k =0, obtemos z = \/Eel (_ EJ
(77
Fazendo k =1, obtemos z = \/Eel (EJ

Fazendo k =2, obtemos Z = \/56,(115—2”j = \/Eei(%)
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Determine o valor de &, pertencente ao intervalo {O,—}, de modo que o afixo do niumero

0\ 2
complexo (28'9) X (1 + \/51) pertenca a bissetriz do terceiro quadrante.

(29[0) (1+\/—I) 4" x e (”j =8e (w%j

Este numero complexo pertence a bissetriz do terceiro quadrante sse

20+ 7 =27 sokn kel o 0= ikr keZ
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Para k=0, tem-se 0 =

_ T
, valor que pertence ao intervalo O,; .
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Seja Z um numero complexo de argumento <

Qual dos seguintes valores é um argumento do niimero complexo —5iz?

) -3 ®) - -7 o) -F
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Qual dos numeros complexos seguintes € uma das raizes de indice seis de z?

Em C, conjunto dos nimeros complexos, considere Z = 8e

(A) ﬁei(% (B) \/Ee'(%J (C) 2\/23'(235_:J (D) zﬁe'(f—sﬁ)
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Em C, conjunto dos numeros complexos, considere

3
5
z,=2+2e " e z,=1+i
Zl 7 ’ p
Sabe-se que — é uma raiz quarta de um certo numero complexo w.
Z

2

Determine W na forma algébrica, sem utilizar a calculadora.



(2—i)2+1+i
1-2i

+ 3"

Em C, conjunto dos numeros complexos, considere Z =

Escreva o complexo —— X Z na forma trigonométrica.



